2. domici ,,test” z Matematické analyzy I — diferencialni podet.

1. a) Vypocitejte limitu ( ne N ,ae R- {0}) :
2
1
lim (cosﬂ)
F—>0

b) Vypoéitejte limitu ( ne N )
lim # -ln(l— arcrg%) .

n—w

2. a) Napiste definici spojitosti funkce v bod& a e R.

b) Vy3etiete, zda Ize v bod& a = 0 spojité dodefinovat ( a [ze-li, tak dodefinujte) funkci £,
kterd je prox % 0 dana  pfedpisem

1
M ya (x) = arctg—2 ,
x
(i) f (x) _ i- c;)s x
X

3.a) 1) NapiSte co znamena ( dle definice ), 7 funkce 1 je spojitd v bodé xg € R.
ify Definujte derivaci f'(x) fankee £ v bodé xg € R .

b) Je dana funkce f pfedpisem : I (x) = x> -sinz[—l—) pro x=#0, f (0) =0
X
Ukazie, Ze funkce f° je vbodé xg =0 spojité.

¢) Spoditejte f ’(x) pro viechna x € R . UkaZte, Ze také prvni derivace funkce f je spojitd
v bodé x5 =0 .

(Navod pro b) a ¢) : pro vypodet limity pouZijte v8tu limité seviené funkee . )

4. Funkce f je definovdna :

flx)= EXP(—

119J pro |x]<1, f(x)=0 pro |x|21
_.x"

Ukaite, ze funkce f 1 jejiderivace f' jsou funkce spojité v R

5. Funkce f je definovana pfedpisem
X
I (x) = arctg2 3 ]
1-x

Najdéte jejf definitni obor D ,. Dale zjist&te, pro kterd x € D, existuje derivace f'(x) ,
Y S A

pfipadng jednostranné derivace f7 (x) nebo f (x) . Tyto derivace spo&itejte.




2
-1
6. Je ddna funkce f (x) = (x_)

Vysetfete jeji pritbéh:

Najdéte jeji defini¢ni obor,vySetiete spojitost funkce f'a limity v krajnich bodech .

Vypotitejte prvni derivaci, vy3etfete monotonii , lokalni a globalni extrémy funkce f.
Vypotitejte druhou derivaci. Najdéte intervaly, na kterych je funkce konvexni, resp. konkdvni,
Pokud ma funkce f inflexni body , uréete je.

Nadringte graf funkce.

7. Je déna funkce flx)= xe_|x_1| .

Vy3etfete jeji pribéh ( viz pf.6).

|2x-—-1|

(e-1)*

8.  Naleznéte lokdlni a globalni extrémy funkce f{x)=

Nacrtnéte graf funkce /.

2
9. Naleznéte lokalni a globalni extrémy funkce [ (x) = BXP[xz +1J
x° -1

Naértnéte graf funkce f .

10. Je déna funkce f(x) = ln( le - xz) .

a) VySetfete lokélni i globalni extrémy funkce f .
b) Nadrtnéte graf funkce /.

11. Je dana funkce f{(x)=arcsin 5
1+x

a) VySetiete lokalni i globdlni extrémy funkce f .
b) Nadrinéte graf funkce f .

12. Vypoditejte limity:
1
. 1 . < 1 Ymx
lim( x*.arcsin= ), lim x%e* , lim (arctg—J ,
X0 X x>0+ Ao ‘\/;

2

lim (cos Jx ); ,
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